KONSTRUKCJA TRANSFORMATY GELFANDA. BRZEG SZYLOWA ALGEBRY
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Transformata Gelfanda na przemiennej algebrze Banacha (albo ogélniej, algebrze spektralnej) to daleko
idace uogolnienie pojecia transformaty Fouriera dla funkcji ciagltych okreslonych na okregu jednostkowym.
Ogodlna idea polega na zastapieniu rozwazanej przemiennej algebry Banacha .o/ algebra bedaca jej obrazem
poprzez pewien szczegdlny homomorfizm, ktérego jadrem jest radykal Jacobsona algebry.

Dokltadniej, jezeli o jest algebra zespolona, to jej spektrum nazywa zbiér @, zlozony z wszystkich nie-
zerowych homomorfizméw algebry & — C; natomiast przeksztalcenie *: ¢, — C dane wzorem

a(y) =(a) (v € Pw)

nazywa sie transformatqg Gelfanda. Topologia Gelfanda to najstabsza topologia wzgledem ktérej wszystkie
odwzorowania & sa ciagle. Jezeli zbior ®,, jest niepusty, to wyposazony w topologie Gelfanda nazywa-
ny jest przestrzeniq Gelfanda algebry «/. Omoéwimy pokrotce przestrzen Gelfanda przemiennej C*-algebry
(twierdzenie Gelfanda—Najmarka) oraz ich domknietych podalgebr (niekoniecznie zamknietych na inwolu-
cje). Przyjrzymy sie twierdzeniu Gelfanda—Kolmogorowa podajacemu zwiazek miedzy uzwarceniem Cecha—
Stone’a przestrzeni catkowicie regularnej X a przestrzeniag Gelfanda algebry C°(X) wszystkich ograniczonych
funkcji ciagglych na X.

Na koniec wprowadzimy pojecie brzegu Szylowa przemiennej algebry Banacha i udowodnimy, korzystajac
z klasycznych faktow analizy zespolonej, ze brzeg Szylowa algebry dyskowej, tj. algebry wszystkich funk-
¢ji ciagtych na domknietym kole jednoskowym, ktére sa analityczne w jego wnetrzu pokrywa sie (modulo
transformata Gelfanda) z okregiem jednostkowym.
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